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คณะผู้ศึกษา 
 

ครูที่ปรึกษา 
1. นายอาหนึ่ง   ชูไวย 
2. นางสาววรารัตน์ ใจพลแสน 
  

สถานศึกษา      โรงเรียนเทิงวิทยาคม อ าเภอเทิง จังหวัดเชียงราย 57160  
ปีการศึกษา       2560 
 

บทคัดย่อ 

  การศึกษาในครั้งนี้ มีจุดมุ่งหมายเพ่ือศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลข     
เรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลัก      
การสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7  พยางค์ ในตารางขนาด 5 5 ช่อง และศึกษาสมบัติเชิง
พีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวน ผลการศึกษาพบว่า สามารถวางต าแหน่ง
ของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง ได้เสมอ    
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ผลบวกและผลคูณของตัวเลขบางแนวจะมีค่าเป็นค่าคงที่เท่ากัน

เสมอ และสามารถสลับต าแหน่งของตัวเลขในแต่ละต าแหน่งได้ และส าหรับวงที ่ k
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2. นายเอกรินทร์     อ่ินค า 
3. นายทิวากร     ศรีโม 
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กิตติกรรมประกาศ 

 การศึกษาโครงงานคณิตศาสตร์ประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง จัตุรัสมหัสจรรย์จากเรือน
ยันต์ล้านนา เล่มนี้ ส าเร็จลุล่วงโดยได้รับความอนุเคราะห์อย่างดีจากครูอาหนึ่ง ชูไวย และครูวรารัตน์ ใจพล
แสน ซึ่งได้กรุณาให้ค าปรึกษาแนะน าแนวคิดวิธีการและสละเวลาอันมีค่าแก้ไขข้อบกพร่องของเนื้อหา และ
ส านวนภาษาด้วยความเอาใจใสอย่างดียิ่ง คณะผู้ศึกษาขอกราบขอบพระคุณเป็นอย่างสูง ณ โอกาสนี้ 
 ขอขอบพระคุณคณะผู้บริหารโรงเรียนเทิงวิทยาคมทุกท่าน หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
และคณะครูในกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนเทิงวิทยาคมทุกท่านที่ให้การสนับสนุนการด าเนิน
การศึกษาโครงงานเล่มนี้จนส าเร็จด้วยดี  
 คุณค่าและสารัตถประโยชน์ อันพึงมาจากโครงงานคณิตศาสตร์เล่มนี้ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาขอน้อม

เป็นเครื่องบูชาพระคุณแด่ บิดา มารดา ตลอดจนครูอาจารย์ทุกท่าน ที่ประสิทธิ์ประสาทวิชาความรู้แก่คณะ   

ผู้ศึกษาตลอดมา 

คณะผู้ศึกษา 
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สารบัญ 

เรื่อง  หน้า 
บทคัดย่อ       
กิตติกรรมประกาศ 
บทที่ 1 บทน า 
          ที่มาและความส าคัญของโครงงาน     
 จุดประสงค์ของการศึกษา        
 ขอบเขตของการศึกษา        
 นิยามศัพท์เฉพาะ 
           กรอบแนวคิดการศึกษา 
บทที่ 2 เอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวข้อง       
บทที่ 3 วิธีการด าเนินโครงงาน        
 ขั้นตอนการด าเนินการศึกษาโครงงาน           
บทที่ 4 ผลการศึกษา        
บทที่ 5 สรุปผลการศึกษาและข้อเสนอแนะ     
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 ผลการศึกษาจากการด าเนินโครงงาน     
 ข้อเสนอแนะจากการด าเนินการศึกษาโครงงาน     
บรรณานุกรม          
ภาคผนวก 
               ภาคผนวก ก ประวัติผู้จัดท า 
               ภาคผนวก ข ประมวลภาพการด าเนินการศึกษา 
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สารบัญตาราง 
ตาราง  หน้า 
ตารางที่ 1  ตารางการด าเนินงาน       13 

ตารางที่ 2 ตารางแสดงวิธีการสังเกต หาจ านวนค าเพ่ือใช้วางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 
ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 

15 

ตารางที่ 3  ตารางความพันธ์ของค่า ,n m  16 

ตารางที่ 4 ตารางแสดงวิธีการวางตัวเลขลงในแนวทแยงมุมของ ตารางขนาด n n  ช่อง ซึ่ง n  
ต้องเป็นจ านวนเต็มคี่บวก เพื่อใส่ตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  ต้องเป็น
จ านวนเต็มคี่บวกด้วย 

19 

ตารางที่ 5  ตารางความพันธ์ของค่า ,n mและ k เมื่อ 1,3,5,...n          20 
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สารบัญภาพ 
ภาพ  หน้า 
ภาพที่ 1 กรอบแนวคิดการศึกษา 3 
ภาพที่ 2 ยันต์รอดทั้งเจ็ด 4 

ภาพที่ 3 กลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 ฉบับแยกมุมทั้งสี่ 5 
ภาพที่ 4 กลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 ฉบับสมบูรณ์ 5 
ภาพที่ 5 ความสัมพันธ์ของต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ในตาราง

ขนาด 5 x 5 
6 

ภาพที่ 6 ความสัมพันธ์ของผลบวกของต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดท้ังเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ใน
ตารางขนาด 5 x 5 

8 

ภาพที่ 7 ความสัมพันธ์ของผลคูณของต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ใน
ตารางขนาด 5 x 5 

10 

ภาพที่ 8 ความสัมพันธ์ของการสลับต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ด 
แบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 

11 

ภาพที่ 9 ระบบจ านวนเต็ม 11 
ภาพที่ 10 ต าแหน่งการลงยันต์รอดทั้ง 7 17 
ภาพที่ 11 ต าแหน่งการใส่ตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  ต้องเป็นจ านวนเต็มคี่บวก 18 
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บทที่ 1  
บทน า 

ที่มาและความส าคัญ 

คณิตศาสตร์เป็นศาสตร์ที่เกี่ยวข้องกับชีวิตประจ าวันของทุกคน โดยคนส่วนใหญ่มักมีความคิดว่า 
คณิตศาสตร์เป็นเรื่องยากต่อการท าความเข้าใจและไม่อยากศึกษาต่อ อันเนื่องจากความคิดที่ว่า คณิตศาสตร์
เป็นเรื่องของหลักการทฤษฎีมีความซับซ้อน และไม่น่าสนใจ 

ดินแดนล้านนาเป็นถิ่นที่มีพระพุทธศาสนาเจริญรุ่งเรืองมาแต่อดีต  ดังปรากฏหลักฐานในต านานหรือ
พงศาวดารต่างๆและจะเห็นได้จากโบราณสถานตามวัดวาอารามที่ปรากฏในเมืองส าคัญของล้านนาทั้งนี้ก็
เพราะ พระพุทธศาสนาได้มีบทบาทส าคัญทั้งทางด้านการเมืองการปกครองและวิถีชีวิตของคนล้านนา  การนับ
ถือศาสนาของชาวล้านนามี พ้ืนฐานมาจากไสยศาสตร์ อันเนื่องด้วยศาสนาพราหมณ์ แล้วมารับเอา
พระพุทธศาสนา ต่างกรรมต่างวาระ จึงเกิดการผสมผสานจนแนบแน่น  การปฏิบัติพิธีกรรมทางศาสนาจึงปนเป
กันระหว่างศาสนาพุทธ และพราหมณ์ ความเชื่อทางศาสนาของคนล้านนาเป็นไปในทานองเดียวกันกับคนไทย
โดยทั่วไป กล่าวคือเชื่อเรื่องกฎแห่งกรรม อานิสงส์ผลบุญอันเป็นเรื่องของศาสนาพุทธโดยตรง และเชื่อในไสย
ศาสตร์ตลอดจนสิ่งศักดิ์สิทธ์ต่างๆ ตามคตินิยมของพวกพราหมณ์ “ยันต์” เป็นเครื่องรางของขลังอย่างหนึ่งซึ่ง
เชื่อถือสืบๆ กันมาแต่โบราณกาล ว่ามีประสิทธิคุณให้สัมฤทธิ์ผลแก่ผู้ที่เชื่อถือทั่วไป จะมากหรือน้อยแล้วแต่
กรณียันต์ต่างๆโดยมากเมื่อถอดคาถาที่ลงในยันต์นั้นๆ ออกมาแปลดูแล้วจะพบว่าเป็นค าสั่งให้ประพฤติชอบ 
ปฏิบัติ มีศีลธรรมบ้างเป็นค าอวยพรให้อยู่ดีมีสุข ปราศจากโรคภัยอันตรายบ้าง เป็นค าขอพร โดยขอคุณ    
พระรัตนตรัยช่วยปกห่มคุ้มครองให้เจริญรุ่งเรืองบ้าง จะเห็นได้ว่าครูบาอาจารย์แต่เก่าก่อนนั้น เป็นผู้รู้ล้ าลึก
และฉลาดในการ “อนุเคราะห์คน” 

ยันต์รอดทั้งเจ็ด สหวสทสน (สะหะวะสะทะสะนะ) เป็นยันต์ที่มีคาถา 7 พยางค์ มาจากบท   

รัตนสูตรบทที่ 14 คนล้านนาโบราณสามารถน ามาเขียนกลการลงยันต์แบบม้าข้ามค่ายในตารางขนาด 5 x 5 
ได้ โดยมีเอกลักษณก์ารลงยันต์แบบเฉพาะตัว คือ การลงจากสี่มุมของตารางโดยแต่ละล าดับพยางค์จะลงล าดับ
ละ 4 ครั้ง ซึ่งล าดับพยางค์ตัวที่ 1-6 จะลงตัวละ 4 ครั้ง ยกเว้นพยางค์ล าดับที่ 7 จะลงซ้ ากันในต าแหน่งตรง
กลางของตาราง เพียง 1 ครั้ง ด้วยเหตุนี้คณะผู้ศึกษาจึงมีความสนใจศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวาง
ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
โดยบูรณาการกลวิธีการลงยันต์รอดทั้ง 7 (ประยุกต์ผลจากการศึกษาของชุมนุมรักษ์ล้านนา โรงเรียนเทิง
วิทยาคม, 2559) และปรับเปลี่ยนให้เข้ากับวิธีการทางคณิตศาสตร์โดยอาศัยหลักการและแบบรูปเชิง
คณิตศาสตร์เป็นแนวทางในการศึกษา ในหัวข้อ “จัตุรัสมหัศจรรย์จากเรือนยันต์ล้านนา” 

 

วัตถุประสงค ์

  1. เพ่ือศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  
เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนา
แบบ 7  พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 
 



2 
 

 2. เพ่ือศึกษาสมบัติเชิงพีชณิตและแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจากการวาง
ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 
 
ผลที่คาดว่าจะได้รับ 

  1. ได้ความรู้เกี่ยวกับรูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดย
ที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์
ล้านนาแบบ 7 พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 
  2. ไดท้ราบสมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจากการวาง
ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง  
 3. ได้พัฒนาเจตคติท่ีมีต่อวิชาคณิตศาสตร์ 
 
ขอบเขตการศึกษา 

 ขอบเขตการศึกษาด้านเนื้อหา 

 การศึกษาค้นคว้าในเรื่องนี้ มุ่งศึกษาศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียง
กันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกต
จากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7  พยางค์ ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 

 ขอบเขตด้านระยะเวลา  

  เดือนกรกฎาคม 2560 – เดือนตุลาคม 2560 

นิยามศัพท์เฉพาะและสัญลักษณ์ที่ใช้ในการศึกษา 

ยันต์ หมายถึง ตารางหรือลายเส้นเป็นตัวเลข อักขระหรือรูปภาพที่เขียน สักหรือแกะสลักลงบน
แผ่นผ้า ผิวหนังไม้ โลหะ ขนาดตารางจัตุรัสขนาด n n  ที่ n   
ในที่นี้จะเริ่มศึกษายันต์รอดทั้ง 7 ขนาด 5x5 จ านวน 25 ช่อง และศึกษาการลง
แบบจตุรภัทร จากมุมทั้ง 4 ของเรือนยันต์ด้วยการลงแบบเวียนขวา หรือเวียนซ้าย 

เรือนยันต์ หมายถึง ตารางส าหรับลงยันต์ 
ตาราง หมายถึง ตารางขนาด n n  ช่อง ที่ใช้ศึกษาศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวาง

ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ ,m n  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก 
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กรอบแนวคิดการศึกษา       
 

 

 

 

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

ศึกษากลการลงยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในเรือนยันต์ขนาด 5 x 5 

ได้รูปแบบกลการลงยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ 
ในเรือนยันต์ขนาด 5 x 5 

 

ศึกษาความสัมพันธ์ของต าแหน่งที่ของค าในคาถา
จากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ใน
ตารางขนาด 5 x 5 
 

ศึกษารูปแบบการจ าลองการลงยันต์ขนาด m พยางค์ บนตารางเรือนยันต์
ขนาด ,m n เป็นจ านวนเต็มคี่บวก 

 

ภาพที่ 1 กรอบแนวคิดการศึกษา 

ข้อค้นพบจากการศึกษา 

ได้ความสัมพันธ์ของต าแหน่งท่ีของค าในคาถาจาก
กลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตาราง
ขนาด 5 x 5 
 

ได้รูปแบบการจ าลองการลงยันต์ขนาด m พยางค์ บนตารางเรือนยันต์ขนาด 
n n  ที ่ ,m n เป็นจ านวนเต็มคี่บวก  
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บทที่ 2 
เอกสารที่เกี่ยวข้อง 

             ในการด าเนินการศึกษาโครงงาน เรื่อง จัตุรัสมหัศจรรย์กับเรือนยันต์ล้านนา คณะผู้ศึกษาได้ค้นคว้า
เอกสารที่เกี่ยวข้องโดยล าดับเนื้อหาที่เป็นสาระส าคัญดังต่อไปนี้  
  1. กลการลงยันต์รอดทั้ง 7 และความสัมพันธ์เชิงพีชคณิตของต าแหน่งที่ของล าดับการลงยันต์ 

2. ระบบจ านวนเต็ม 
3. แบบรูปและความสัมพันธ์ 

ซ่ึงแต่ละหัวข้อมีรายละเอียด ดังน้ี 

1. กลการลงยันต์รอดทั้ง 7 

รปูแบบกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 

 จากการศึกษายันต์รอดท้ัง 7 ในตารางขนาด 5 x 5 ดังภาพที่ 2 (ยันต์รอดทั้ง 7) 

อักขระในยันต์รอดทั้ง 7 ส ห ว ส ท ส น 
ตัวเลขแทนล าดับ 1 2 3 4 5 6 7 

หมายเหตุ อักขระที่เหมือนกันในต าแหน่งที่ 1, 4 และ 6 เป็นข้อความของคาถารอดทั้ง 7 ซึ่งเป็นต้นจุดเริ่มต้น
ของการศึกษาในครั้งนี้เท่านั้น 

ส ส ว ส ส   ส ส ว ส ส   1 4 3 6 1 

ส ท ห ท ส   ส ท ห ท ส   6 5 2 5 4 

ว ห น ห ว   ว ห น ห ว   3 2 7 2 3 

ส ท ห ท ส   ส ท ห ท ส   4 5 2 5 6 

ส ส ว ส ส   ส ส ว ส ส   1 6 3 4 1 

ภาพที่ 2 ยันต์รอดทั้งเจ็ด 

สามารถถอดกลการลงยันต์แบบม้าข้ามค่ายวนขวาตามล าดับตัวเลขต าแหน่งที่ของการลงยันต์ได้ดังนี้ 

1          6 1 

6  2      5    

  7  3     7 2  

 5      4     

   4      3   
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 4        3   

   5        4 

3  7      2 7   

  2  6      5  

    1   1 6    

ภาพที่ 3 กลการลงยันต์รอดทั้ง 7 ในตารางขนาด 5 x 5 ฉบับแยกมุมทั้งสี่ 

จากภาพที่ 3 พบว่า กลการลงยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 นี้ ต้องลงซ้ าทีละมุม มุมละ 7 
ต าแหน่ง จนครบทั้งสี่มุม และแต่ละต าแหน่งไม่ซ้ ากันยกเว้นต าแหน่งที่ 7 ซึ่งอยู่ต าแหน่งตรงกลางของตาราง
พอดีจะซ้ ากันเสมอ 

รูปแบบความสัมพันธ์ของต าแหน่งที่ของค าในคาถาจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ใน
ตารางขนาด 5 x 5 

 จากกลการลงยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 ดังภาพที่ 4 ซึ่งสามารถเขียนรวมได้ 
ดังนี้ 

1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4 

3 2 7 2 3 

4 5 2 5 6 

1 6 3 4 1 

ภาพที่ 4 กลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 ฉบับสมบูรณ์ 
จากภาพที่ 4 พบว่า ต าแหน่งที่ขอการลงยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5 มีความสัมพันธ์กัน
ดังภาพที่ 5 ต่อไปนี้ 

1 4 3 6 1   1 4 3 6 1   1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4   6 5 2 5 4   6 5 2 5 4 

3 2 7 2 3   3 2 7 2 3   3 2 7 2 3 

4 5 2 5 6   4 5 2 5 6   4 5 2 5 6 

1 6 3 4 1   1 6 3 4 1   1 6 3 4 1 
 

1 4 3 6 1   1 4 3 6 1   1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4   6 5 2 5 4   6 5 2 5 4 

3 2 7 2 3   3 2 7 2 3   3 2 7 2 3 

4 5 2 5 6   4 5 2 5 6   4 5 2 5 6 

1 6 3 4 1   1 6 3 4 1   1 6 3 4 1 
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       1 4 3 6 1        

       6 5 2 5 4        

       3 2 7 2 3        

       4 5 2 5 6        

       1 6 3 4 1        

ภาพที่  5 ความสัมพันธ์ของต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5  
 

จากภาพที่  4 และ 5 ถ้าให้ k เป็นจ านวนเต็มใดๆ พบว่า    
1. ผลบวกของตัวเลขตามแนวทึบสีจะมีค่าเป็นค่าคงท่ีเท่ากันเสมอ 

1 4 3 6 1  1+k 4+k 3+k 6+k 1+k 

6 5 2 5 4  6+k 5 2 5 4+k 

3 2 7 2 3  3+k 2 7 2 3+k 

4 5 2 5 6  4+k 5 2 5 6+k 

1 6 3 4 1  1+k 6+k 3+k 4+k 1+k 

 

1 4 3 6 1  1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4  6 5+k 2+k 5+k 4 

3 2 7 2 3  3 2+k 7 2+k 3 

4 5 2 5 6  4 5+k 2+k 5+k 6 

1 6 3 4 1  1 6 3 4 1 
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1 4 3 6 1  1 4+k 3 6+k 1 

6 5 2 5 4  6+k 5+k 2+k 5+k 4+k 

3 2 7 2 3  3 2+k 7 2+k 3 

4 5 2 5 6  4+k 5+k 2+k 5+k 6+k 

1 6 3 4 1  1 6+k 3 4+k 1 

 

1 4 3 6 1  1 4 3+k 6 1 

6 5 2 5 4  6 5 2+k 5 4 

3 2 7 2 3  3+k 2+k 7+k 2+k 3+k 

4 5 2 5 6  4 5 2+k 5 6 

1 6 3 4 1  1 6 3+k 4 1 

 

1 4 3 6 1  1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4  6 5 2+k 5 4 

3 2 7 2 3  3 2+k 7+k 2+k 3 

4 5 2 5 6  4 5 2+k 5 6 

1 6 3 4 1  1 6 3 4 1 
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1 4 3 6 1  1+k 4 3 6 1+k 

6 5 2 5 4  6 5+k 2 5+k 4 

3 2 7 2 3  3 2 7+k 2 3 

4 5 2 5 6  4 5+k 2 5+k 6 

1 6 3 4 1  1+k 6 3 4 1+k 

 

1 4 3 6 1  1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4  6 5+k 2 5+k 4 

3 2 7 2 3  3 2 7+k 2 3 

4 5 2 5 6  4 5+k 2 5+k 6 

1 6 3 4 1  1 6 3 4 1 

ภาพที่ 6 ความสัมพันธ์ของผลบวกของต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ใน
ตารางขนาด 5 x 5 
 

2. ผลคูณของตัวเลขตามแนวเส้นประจะมีค่าเป็นค่าคงท่ีเท่ากันเสมอ 

1 4 3 6 1  1k 4k 3k 6k 1k 

6 5 2 5 4  6k 5 2 5 4k 

3 2 7 2 3  3k 2 7 2 3k 

4 5 2 5 6  4k 5 2 5 6k 

1 6 3 4 1  1k 6k 3k 4k 1k 
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1 4 3 6 1  1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4  6 5k 2k 5k 4 

3 2 7 2 3  3 2k 7 2k 3 

4 5 2 5 6  4 5k 2k 5k 6 

1 6 3 4 1  1 6 3 4 1 

 

1 4 3 6 1  1 4k 3 6k 1 

6 5 2 5 4  6k 5k 2k 5k 4k 

3 2 7 2 3  3 2k 7 2k 3 

4 5 2 5 6  4k 5k 2k 5k 6k 

1 6 3 4 1  1 6k 3 4k 1 

 

1 4 3 6 1  1 4 3k 6 1 

6 5 2 5 4  6 5 2k 5 4 

3 2 7 2 3  3k 2k 7k 2k 3k 

4 5 2 5 6  4 5 2k 5 6 

1 6 3 4 1  1 6 3k 4 1 
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1 4 3 6 1  1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4  6 5 2k 5 4 

3 2 7 2 3  3 2k 7k 2k 3 

4 5 2 5 6  4 5 2k 5 6 

1 6 3 4 1  1 6 3 4 1 

 

1 4 3 6 1  1k 4 3 6 1k 

6 5 2 5 4  6 5k 2 5k 4 

3 2 7 2 3  3 2 7k 2 3 

4 5 2 5 6  4 5k 2 5k 6 

1 6 3 4 1  1k 6 3 4 1k 

 

1 4 3 6 1  1 4 3 6 1 

6 5 2 5 4  6 5k 2 5k 4 

3 2 7 2 3  3 2 7k 2 3 

4 5 2 5 6  4 5k 2 5k 6 

1 6 3 4 1  1 6 3 4 1 
 

ภาพที่ 7 ความสัมพันธ์ของผลคูณของต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ดแบบ 7 พยางค์ ใน
ตารางขนาด 5 x 5 
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3. สามารถสลับต าแหน่งตัวเลข 1-7 ตามกลการลงยันต์ได้ และมีสมบัติตามข้อ 1. และ 2. 

2 5 4 7 2   3 6 5 1 3   4 7 6 2 4 

7 6 3 6 5   1 7 4 7 6   2 1 5 1 7 

4 3 1 3 4   5 4 2 4 5   6 5 3 5 6 

5 6 3 6 7   6 7 4 7 1   7 1 5 1 2 

2 7 4 5 2   3 1 5 6 3   4 2 6 7 4 
 

5 1 7 3 5   6 2 1 4 6   7 3 2 5 7 

3 2 6 2 1   4 3 7 3 2   5 4 1 4 3 

7 6 4 6 7   1 7 5 7 1   2 1 6 1 2 

1 2 6 2 3   2 3 7 3 4   3 4 1 4 5 

5 3 7 1 5   6 4 1 2 6   7 5 2 3 7 

ภาพที่ 8 ความสัมพันธ์ของการสลับต าแหน่งที่ของกลการลงยันต์รอดทั้งเจ็ด 
แบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 5 x 5  

  
2. ระบบจ านวนเต็ม 

 2.1 จ านวนเต็มแบ่งได้ 3 ประเภท 
  
 

 

 

 
ภาพที่ 9 ระบบจ านวนเต็ม 

 
2.2 ค่าสัมบูรณ์ คือ ผลต่างของจ านวนนับใดๆกับ 0 เช่น | 3 | = 3 , | -10 | = 10  
2.3 การบวกจ านวนเต็ม 
การบวกจ านวนเต็มชนิดเดียวกันให้น าตัวเลขมาบวกกันแล้วผลบวกจะเป็นจ านวนเต็มชนิดนั้น 

เช่น 3+ 2 = 5 หรือ (-3) + (-2) = -5  
การบวกจ านวนเต็มต่างชนิดให้น าตัวเลขมาลบกันแล้วผลบวกมีเครื่องหมายเหมือนจ านวนเต็มซึ่งมีค่าสัมบูรณ์
มากกว่า เช่น 3 + (-1) = 2 หรือ (-3) + 1 = -2 
 
 
 

จ านวนเต็มลบ จ านวนเต็มศูนย์ จ านวนเต็มบวก 

จ านวนเต็ม 
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2.4 การลบจ านวนเต็ม 
ท าได้โดยเปลี่ยนจากลบเป็นการบวกด้วยจ านวนตรงข้าม โดยที่ตัวตั้งยังคงมีค่าเท่าเดิม ฃเช่น 3 – 9 

คือ 3 + (-9) = -6  
     -12 – 8 คือ -12 + (-8) = -20  
    -12 –(-15) คือ -12 + 15 = 3  

2.5 การคูณจ านวนเต็ม 
การคูณจ านวนเต็มชนิดเดียวกันให้น าค่าสัมบูรณ์ของจ านวนทั้ งสองมาคูณกันผลคูณเป็น          

จ านวนเต็มบวกเสมอ 
เช่น 3 × 6 = 18 หรือ (-3) × (-6) = 18  

การคูณจ านวนเต็มต่างชนิดกันให้น าค่าสัมบูรณ์ของจ านวนทั้งสองมาคูณกัน ผลคูณเป็นจ านวนเต็มลบ
เสมอ 

เช่น 3 × (-6) = -18 หรือ (-3) × 6 = -18 
2.6 การหารจ านวนเต็ม 
การหารจ านวนเต็มชนิดเดียวกันให้น าค่าสัมบูรณ์ของจ านวนทั้งสองมาหารกันผลหารเป็น          

จ านวนเต็มบวกเสมอ 
เช่น 6 ÷ 3 = 2 หรือ (-6) ÷ (-3) = 2  

การหารจ านวนเต็มต่างชนิดกันให้น าค่าสัมบูรณ์ของจ านวนทั้งสองมาหารกันผลหารเป็น          
จ านวนเต็มลบเสมอ 

เช่น (-6) ÷ 3 = -2 หรือ -6 ÷ (3) = -2  
 
3. แบบรูปและความสัมพันธ์ 

 แบบรูปเป็นการแสดงความสัมพันธ์ของสิ่งต่างๆ ที่มีลักษณะส าคัญบางอย่างร่วมกันอย่างมีเงื่อนไข ซึ่ง
สามารถอธิบายความสัมพันธ์เหล่านั้นได้โดยใช้การสังเกต การวิเคราะห์ หาเหตุผลสนับสนุนจนได้บทสรุปอัน
เป็นที่ยอมรับได ้แบบรูปนับเป็นปัจจัยพ้ืนฐานอันหนึ่งในการช่วยคิดแก้ปัญหาต่าง ๆในชีวิตประจ าวันโดยที่เรา
ได้เคยพบเห็นและได้ผ่านการใช้กระบวนการคิดวิเคราะห์ด้วยเหตุด้วยผลกับแบบรูปในลักษณะต่างๆ กัน
มาแล้ว แบบรูปที่จะกล่าวถึงนี้ เป็นแบบรูปในลักษณะต่างๆ เพ่ือให้เห็นรูปแบบของการจัดล าดับ และ        
การกระท าซ้ าอย่างต่อเนื่องเพ่ือจะได้ใช้การสังเกต การวิเคราะห์ การให้เหตุผลในการบอกความสัมพันธ์ของสิ่ง
ต่างๆที่พบเห็นได้อย่างถูกต้องจนถึงขั้นสรุปเป็นกฎเกณฑ์ 
         โดยทั่วไปในคณิตศาสตร์จะพบเห็นการใช้แบบรูปในเรื่องของจ านวน รูปภาพ รูป เรขาคณิตจากแบบรูป
ของจ านวนเราสามารถเขียนแสดงความสัมพันธ์โดยใช้ตัวแปร และสมบัติของการเท่ากันสร้างสมการเพ่ื อใช้
แก้ปัญหาได้ จากเงื่อนไขข้างต้น สรุปได้ว่า 
         แบบรูป (Patterns) หมายถึง รูปร่าง หรือลักษณะของสิ่งต่างๆ ที่น ามาประกอบกันตามความสัมพันธ์
ระหว่างสิ่งเหล่านั้น 
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บทที่ 3 
วิธิการด าเนินการศึกษา 

1. ตารางการด าเนินงาน 
ตารางท่ี 1 ตารางการด าเนินงาน 

ที ่ วัน เดือน ปี กิจกรรม การด าเนินการศึกษา ผู้รับผิดชอบ 

1 3-10 ก.ค. 2560 คัดเลือกหัวข้อโครงงาน คณะผู้ศึกษาทุกคน 

2 11-20 ก.ค. 2560 ส่งหัวข้อโครงงานปรึกษาครูที่ปรึกษา คณะผู้ศึกษาทุกคน 
3 21-31 ก.ค. 2560 ก าหนดแนวทางและขอบเขตของการศึกษา

ร่วมกับครูที่ปรึกษา 
คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

4 1-31 ส.ค. 2560 ทบทวนความรู้เบื้องต้นเกี่ยวกับกลการลง
ยันต์รอดทั้ง 7 

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

5 1-15 ก.ย. 2560 ศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวาง
ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  
โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตาราง
ขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกต
จากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7  
พยางค์ ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

6 16-30 ก.ย. 2560 ศึกษาสมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิง
เรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจาก
การวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 
ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลง
ในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัย
หลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์
ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตารางขนาด 
5 5 ช่อง 

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

7 1-10 ต.ค.2560 สรุปการศึกษารวบรวมข้อค้นพบความรู้ 
ทฤษฎี หลักการ แนวคิด ระเบียบวิธี และ
ผลลัพธ์จากการศึกษาต่อครูที่ปรึกษา     
เพ่ือรับการวิพากษ์และแก้ไขจากครูที่ปรึกษา 

คณะผู้ศึกษาทุกคน 

8 11-21 ต.ค. 2560 จัดพิมพ์รูปเล่มโครงงาน คณะผู้ศึกษาทุกคน 

9 21-31 ต.ค. 2560 จัดท าบอร์ดน าเสนอโครงงานและแผ่นพับ
แนะน าโครงงาน 

คณะผู้ศึกษาทุกคน 
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ล าดับการด าเนินการศึกษา 

 การด าเนินการศึกษาโครงงานประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง จัตุรัสมหัศจรรย์กับเรือนยันต์
ล้านนา ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาได้ผลการศึกษาแบ่งเป็น 2 ตอน ตามล าดับดังนี้ 

ตอนที่ 1 รูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็น
จ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 
7  พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง โดยแบ่งเป็น 6 ประเด็นส าคัญดังนี้ 
 ประเด็นที่ 1 การหาจ านวนช่องและจ านวนค า 
 ประเด็นที่ 2 การพิจารณาค่า n 

 ประเด็นที่ 3 การหาชุดที่ของ n และ m 

 ประเด็นที่ 4 วิธีการใส่ตัวเลขลงในตาราง 
 ประเด็นที่ 5 การหาค่า k 

 ประเด็นที่ 6 ความพันธ์ของค่า ,n m และ k เมื่อ 1,3,5,...n   

ตอนที่ 2 สมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจากการวาง
ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 
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บทที่ 4 
ผลการด าเนินการศึกษา 

  จากผลการด าเนินการศึกษาโครงงานประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง จัตุรัสมหัศจรรย์กับ
เรือนยันต์ล้านนา ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาได้ผลการศึกษาแบ่งเป็น 2 ตอน ตามล าดับดังนี้ 

ตอนที่ 1 รูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็น
จ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 
7  พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 

ตอนที่ 2 สมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจากการวาง
ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 

ซ่ึงแต่ละตอนมีรายละเอียดดังต่อไปนี้ 

 ตอนที่ 1. การศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  
โดยท่ี m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลง
เรือนยันต์ล้านนาแบบ 7  พยางค์ ในตารางขนาด 5 5 ช่อง  
 จากการสังเกตการแทนตัวเลขลงในตาราง (ดังภาพที่ 2 หน้า 4) พบว่า 

ประเด็นที่ 1 การหาจ านวนช่องและจ านวนค า 

ตารางท่ี 2 ตารางแสดงวิธีการสังเกต หาจ านวนค าเพ่ือใช้วางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ 
m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 

จ านวนตัวเลข 
จ านวนครั้งของการลงตัวเลข 

รวมจ านวนครั้ง 
ครั้งที่ 1 ครั้งที่ 2 ครั้งที่ 3 ครั้งที่ 4 

7 ตัว (1, 2, ..., 7) 7 (7-1) (7-1) (7-1) 4(7) – 3 ครั้ง 
m ตัว (1, 2, ..., m ) m  1m  1m  1m  4 3m  

 
จากตารางที่ 2 ท าให้ได้ว่า 

2n    4 3m  -------------->  (1) 
 หรือ   

n    4 3m   
และจาก (1) ท าให้ได้ว่า   

m    
2 3

4

n 
 

-------------->  (2) 
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ประเด็นที่ 2 การพิจารณาค่า n 

เราทราบว่า  จ านวนเต็มคู่  x จ านวนเต็มคู่     ได้ผลลัพธ์เป็น     จ านวนเต็มคู่ 
  จ านวนเต็มคู่  x จ านวนเต็มคี่     ได้ผลลัพธ์เป็น     จ านวนเต็มคู่ 
  จ านวนเต็มคี่  x จ านวนเต็มคู่     ได้ผลลัพธ์เป็น     จ านวนเต็มคู่ 
  จ านวนเต็มคี่  x จ านวนเต็มคี่     ได้ผลลัพธ์เป็น     จ านวนเต็มคี่ 

จาก (1) ไม่ว่า m จะเป็นจ านวนเต็มคู่หรือจ านวนเต็มคี่ 4m-3 ย่อมเป็นจ านวนเต็มคี่    
และ 2n ย่อมเป็นจ านวนเต็มคี่ด้วย 

ประเด็นที่ 3 การหาชุดที่ของ n และ m 

ตารางท่ี 3 ตารางแสดงความพันธ์ของค่า n  และ m  

ค่า n  2n  ค่า 
2 3

4

n
m


  ( , )n m  

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ l ซ่ึง 
เป็นตารางขนาด n n   
จะมีจ านวน m ตัว ใส่เลข 

1,2,3,...,m  

1 1n   21 2  1

1 3 4
1

4 4
m


    

1 1( , ) (1,1)n m   

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ 1  
ซึ่งเป็นตารางขนาด 1 1   
จะมีจ านวน 1 ตัว ใส่เลข 1 

2 3n   23 9  2

9 3 12
3

4 4
m


    

2 2( , ) (3,3)n m   

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ 2  
ซึ่งเป็นตารางขนาด 3 3   
จะมีจ านวน 3  ตัว ใส่เลข 

1,2,3  

3 5n   25 25  3

25 3 28
7

4 4
m


    

3 3( , ) (5,7)n m   

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ 3  
ซึ่งเป็นตารางขนาด 5 5   
จะมีจ านวน 7  ตัว ใส่เลข 

1,2,3,...,7  

4 7n   27 49  4

49 3 52
13

4 4
m


    

4 4( , ) (7,13)n m   

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ 4 
ซึ่งเป็นตารางขนาด 7 7   
จะมีจ านวน 13  ตัว ใส่เลข 

1,2,3,...,13  

5 9n   29 81  5

81 3 84
21

4 4
m


    

5 5( , ) (9,21)n m   

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ 5  
ซึ่งเป็นตารางขนาด 9 9   
จะมีจ านวน 21  ตัว ใส่เลข 

1,2,3,...,21 
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ตารางท่ี 3 (ต่อ) ตารางแสดงความพันธ์ของค่า n  และ m  

ค่า n  2n  ค่า 
2 3

4

n
m


  ( , )n m  

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ l ซ่ึง 
เป็นตารางขนาด n n   
จะมีจ านวน m ตัว ใส่เลข 

1,2,3,...,m  

6 11n   211 121  6

121 3
124 31

4
m


    

6 6( , ) (11,31)n m   

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ 6  
ซึ่งเป็นตารางขนาด 11 11   
จะมีจ านวน 31 ตัว 

     

2 1ln l 

  
2

2 1l   2 1lm l l    
2( , ) (2 1, 1)l ln m l l l   

 

จัตุรัสมหัศจรรย์ชุดที่ l ซ่ึง 
เป็นตารางขนาด n n   
จะมีจ านวน m ตัว ใส่เลข 

1,2,3,...,m  
 

ค่า n  ค่าล าดับของ 1,3,5,...,2 1n l    

ค่า m  ค่าล าดับของ 21,3,7,..., 1m l l     
 
ประเด็นที่ 4 วิธีการใส่ตัวเลขลงในตาราง 

7-2(3) 4 3 6 7-2(3) 

6 7-2(1) 2 7-2(1) 4 

3 2 7 2 3 

4 7-2(1) 2 7-2(1) 6 

7-2(3) 6 3 4 7-2(3) 

ภาพที่ 10 ต าแหน่งการลงยันต์รอดทั้ง 7 
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หลักการลง 
 1. จากตตัวเลขทีเ่รียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก และตารางขนาด n n  
ช่อง ให้ใส่ ตัวเลขที่มีค่ามากท่ีสุด (m) ไว้ต าแหน่งตรงกลางสุดของตาราง 
 2. ให้พิจารณาตามภาพที่ 11 (หน้า 17) ตารางขนาด n n  ช่อง ซึ่ง n  ต้องเป็นจ านวนเต็มคี่บวก 
เพ่ือใส่ตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  ต้องเป็นจ านวนเต็มคี่บวก ต้องมีความสัมพันธ์กับค่า m  ดัง
สมการ 2 4 3n m   ดังนี้ 
 3. ตัวเลขที่เหลือให้ลงตามแนวการหมุน 90 องศาในทิศทางเดียวกันตลอดทั้ง 4 ครั้ง 

2 ( 1)
2

k
m k

 
  

 

        2 ( 1)
2

k
m k

 
  

 

 

         

  2(1 2)m      2(1 2)m     

   2(1)m   2(1)m     

    m      

   2(1)m   2(1)m     

  2(1 2)m      2(1 2)m     

         

2 ( 1)
2

k
m k

 
  

 

        2 ( 1)
2

k
m k

 
  

 

 

ภาพที่ 11 ต าแหน่งการใส่ตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยท่ี m  ต้องเป็นจ านวนเต็มคี่บวก 
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พิจารณาเฉพาะแนวสีเหลืองแนวเดียว ดังตารางที่ 4  

ตารางท่ี 4 ตารางแสดงวิธีการวางตัวเลขลงในแนวทแยงมุมของ ตารางขนาด n n  ช่อง ซึ่ง n  ต้องเป็น
จ านวนเต็มคี่บวก เพื่อใส่ตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  ตอ้งเป็นจ านวนเต็มคี่บวกด้วย 

วงท่ี k  วิธีการหา 
1 

1 2(1)k m   
2 

2 2(1 2)k m    
3 

3 2(1 2 3)k m     
4 

4 2(1 2 3 4)k m      

5 5

5(1 5)
2(1 2 3 4 5) 2 5(1 5)

2
k m m m

 
           

 
 

6 6

6(1 6)
2(1 2 3 4 5 6) 2 6(1 6)

2
k m m m

 
            

 
 

7 7

7(1 7)
2(1 2 3 4 5 6 7) 2 7(1 7)

2
k m m m

 
             

 
 

  

lk  
(1 )

2(1 2 3 ... ) 2 (1 )
2

l

l l
k m l m m l l

 
           

 
 

 
ประเด็นที่ 5 การหาค่า k 

จาก 

 1.1 2 4 3n m   หรือ 4 3, 1,3,5,...n m n     
 

 1.2 
2 3

4

n
m


  

 
 1.3 วิธีการใส่ค่าตัวเลขในแนวทแยงมุมจากในออกนอกทั้ง 4 แนว มีสูตร คือ m , 2(1)m , 

2(1 2)m  , 2(1 2 3)m   , ... , 2(1 2 3 ... )m k      หรือ 2 ( 1)
2

k
m k

 
  

 
 

 

เมื่อ k  คือ ล าดับที่ของชั้นนอกสุด และได้สมการหาค่า 1

2

n
k


 หรือ 2 1n k    

ซึ่งท าให้ได้ว่า 4 3 1

2

m
k

 
  หรือ  

2
2 1 3

4

k
m

 
   
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ตารางท่ี 5 ตารางความพันธ์ของค่า ,n m และ k เมื่อ 1,3,5,...n    

ค่า 

n  

ค่า m  ค่า k   
2 3

4

n
m


   

2
2 1 3

4

k
m

 
  

1

2

n
k


  4 3 1

2

m
k

 
  

1 
2(1) 3

1
4

m


    
2

2(0) 1 3 4
1

4 4
m

 
    

(1) 1
0

2
k


   4(1) 3 1 0

0
2 2

k
 

    

3 
2(3) 3

3
4

m


    
2

2(1) 1 3 12
3

4 4
m

 
    

(3) 1
1

2
k


   4(3) 3 1 2

1
2 2

k
 

    

5 
2(5) 3

7
4

m


    
2

2(2) 1 3 28
7

4 4
m

 
    

(5) 1
2

2
k


   4(7) 3 1 4

2
2 2

k
 

    

7 
2(7) 3

13
4

m


    
2

2(3) 1 3 52
13

4 4
m

 
    

(7) 1
3

2
k


   4(13) 3 1 6

3
2 2

k
 

    

9 
2(9) 3

21
4

m


    
2

2(4) 1 3 84
21

4 4
m

 
    

(9) 1
4

2
k


   4(21) 3 1 8

4
2 2

k
 

    

11 
2(11) 3

31
4

m


    
2

2(5) 1 3 124
31

4 4
m

 
    

(11) 1
5

2
k


   4(31) 3 1 10

5
2 2

k
 

    

 
 ตอนที่ 2. การศึกษาสมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละ
จ านวนจากการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงใน
ตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค์ ในตาราง
ขนาด 5 5 ช่อง 
จากตอนที่ 1 พบว่า  
 2.1 ผลบวกแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.2 ผลบวกในแนวทแยงแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.3 ผลบวกในแนวนอนแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.4 ผลบวกในแนวต้ังแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ  
 2.5 ผลคูณแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.6 ผลคูณในแนวทแยงแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.7 ผลคูณในแนวนอนแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.8 ผลคูณในแนวต้ังแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
 2.9 แนวการวางของแต่ละตัวเลขยกเว้นต าแหน่งกลางของตารางจัตุรัส มีแนวเป็นสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
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บทที่ 5 

สรุปผลการศึกษาและข้อเสนอแนะ 

     จากผลการด าเนินการศึกษาโครงงานประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง จัตุรัสมหัศจรรย์กับ
เรือนยันต์ล้านนา ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาได้ข้อสรุปของผลการศึกษาดังนี้ 

วัตถุประสงค ์

  1. เพ่ือศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  
เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนา
แบบ 7  พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 
 2. เพ่ือศึกษาสมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจากการ
วางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
โดยอาศัยหลักการสังเกตจากกลการลงเรือนยันต์ล้านนาแบบ 7 พยางค ์ในตารางขนาด 5 5 ช่อง 
 
ผลการศึกษา 

1. การวางต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงใน
ตารางขนาด n n  มีความสัมพันธ์กับค่า m  ดังสมการ 2 4 3n m   

  1.1 2 4 3n m   หรือ 4 3, 1,3,5,...n m n     

  1.2 
2 3

4

n
m


  

  1.3 วิธีการใส่ค่าตัวเลขในแนวทแยงมุมจากในออกนอกทั้ง 4 แนว มีสูตร คือ m , 2(1)m , 

2(1 2)m  , 2(1 2 3)m   , ... , 2(1 2 3 ... )m k      หรือ 2 ( 1) ( 1)
2

k
m k k k

 
    

 
 

 

เมื่อ k  คือ ล าดับที่ของชั้นนอกสุด  

  1.4 1

2

n
k


 หรือ 2 1n k    

 1.5 4 3 1

2

m
k

 
  หรือ  

2
2 1 3

4

k
m

 
  

2. สมบัติเชิงพีชณิตและแบบแบบรูปเชิงเรขาคณิตของต าแหน่งของแต่ละจ านวนจากการวาง

ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด n n  ช่อง 
คือ 

  2.1 ผลบวกแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
  2.2 ผลบวกในแนวทแยงแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
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  2.3 ผลบวกในแนวนอนแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
  2.4 ผลบวกในแนวต้ังแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ  
  2.5 ผลคูณแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
  2.6 ผลคูณในแนวทแยงแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
  2.7 ผลคูณในแนวนอนแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
  2.8 ผลคูณในแนวต้ังแต่ละ ชั้น k  มีค่าเท่ากันเสมอ 
  2.9 แนวการวางของแต่ละตัวเลขยกเว้นต าแหน่งกลางของตารางจัตุรัส  
มีแนวเป็นสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
 
ข้อเสนอแนะจากการด าเนินการศึกษาในครั้งนี้และครั้งต่อไป 

1. ควรศึกษาสมบัติอื่นๆ จากตารางกลการลงยันต์ 
2. ควรใช้โปรแกรมทางคณิตศาสตร์/วิศวกรรมศาสตร์/สถิติ ช่วยหารูปแบบความสัมพันธ์ของการวาง

ต าแหน่งของตัวเลขเรียงกันตั้งแต่ 1 ถึง m  โดยที่ m  เป็นจ านวนเต็มคี่บวก ลงในตารางขนาด 
n n  ช่อง เพ่ือให้เห็นรูปแบบการศึกษาที่ชัดเจนมากขึ้น 
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ประวตัิผู้จัดท า 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ประวัติผู้ศึกษา 

 
 
ชื่อ    นายนนท์ปวิธ     ถิ่นมุกดา 
วันเดือนปีเกิด   วันอังคาร  ที่ 21 เดือนกันยายน พ.ศ. 2543 
ที่อยู่ปัจจุบัน   บ้านเลขท่ี 75 หมู่11  

บ้านพระเนตร ต าบลต้า อ าเภอขุนตาล  
จังหวัดเชียงราย รหัสไปรษณีย์ 57340 

ประวัติการศึกษา จบระดับชั้นปีการศึกษาที่ 6 จากโรงเรียนอนุบาลบ้านพระเนตร 
จบระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 จากโรงเรียนเทิงวิทยาคม 
ปัจจุบันก าลังศึกษาอยู่ใน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5/2 โรงเรียนเทิงวิทยาคม 
 

ชื่อ    นายเอกรินทร์     อ่ินค า   
วันเดือนปีเกิด   วันพฤหัสบดี  ที่ 20 เดือนเมษายน พ.ศ. 2543 
ที่อยู่ปัจจุบัน   บ้านเลขท่ี 209 หมู่ 8 บ้านเวียงหวาย  

ต าบลเม็งราย อ าเภอพญาเม็งราย 
จังหวัดเชียงราย รหัสไปรษณีย์ 57290  

ประวัติการศึกษา จบระดับชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 จากโรงเรียนกฤษณาทวีวิทย์ 
จบระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 จากโรงเรียนกฤษณาทวีวิทย์ 
ปัจจุบันก าลังศึกษาอยู่ใน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5/2 โรงเรียนเทิงวิทยาคม 

 
ชื่อ    นายทิวากร    ศรีโม 
วันเดือนปีเกิด   วันอาทิตย ์ ที่ 18 เดือนกรกฎาคม พ.ศ. 2543 
ที่อยู่ปัจจุบัน   บ้านเลขท่ี 37 หมู่ 2 บ้านตับเต่า 

ต าบลตับเต่า อ าเภอเทิง 
จังหวัดเชียงราย รหัสไปรษณีย์ 57160  

ประวัติการศึกษา จบระดับชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 จากโรงเรียนอนุบาลตับเต่า (ไคร้สามัคคี
วิทยา) 
จบระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 จากโรงเรียนเทิงวิทยาคม 
ปัจจุบันก าลังศึกษาอยู่ใน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5/1 โรงเรียนเทิงวิทยาคม 



 

 

 

 

 

 

 

ภาคผนวก ข 
ประมวลภาพการด าเนินการศึกษา 

 

 

 

 

 



 

 



เลขที่ สพม.๓๖-น.๑๖๓๗๒/๒๕๖๐

นายทิวากร  ศรีโม

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง รองชนะเลิศอันดับที่ ๑

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๔ - ม.๖



เลขที่ สพม.๓๖-น.๑๖๓๖๙/๒๕๖๐

นายนนท์ปวิธ  ถิ่นมุกดา

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง รองชนะเลิศอันดับที่ ๑

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๔ - ม.๖



เลขที่ สพม.๓๖-น.๑๖๓๗๐/๒๕๖๐

นายเอกรินทร์  อิ่นคำ

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง รองชนะเลิศอันดับที่ ๑

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๔ - ม.๖



เลขที่ สพม.๓๖-ค.๑๓๓๕๔/๒๕๖๐

นางสาววรารัตน์  ใจพลแสน

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ครูผู้สอนนักเรียน ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง รองชนะเลิศอันดับที่ ๑

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๔ - ม.๖



เลขที่ สพม.๓๖-ค.๑๓๓๕๓/๒๕๖๐

นายอาหนึ่ง  ชูไวย

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ครูผู้สอนนักเรียน ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง รองชนะเลิศอันดับที่ ๑

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๔ - ม.๖


